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Introduction

G groupe (localement compact) unimodulaire
Probleme: LP(G)*L%G) C L'(G)?
Inégalité implicite: || =g |- < [If[le 19]|Lo
Young: G =R"

LP(G)*LI(G) CLP(G) <= g+ —7=1

r

Démonstration:

< interpolation a partir des cas triviaux

s tctt
Ll*LOOCLOO Ur - i
LoxLtcL>

=: homothéties (rescaling)
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Kunze-Stein standard

G groupe de Lie semi-simple (non compact, centre fini)
Phénoméne de Kunze-Stein: énoncés équivalents

@ LP(G)xL?(G)CL?(G) Y1<p<?2

@ L?(G)xL?(G) cL?*(G) Ye>0

@ LP(G)xL9(G)CL"(G) dans les cas suivants

**********************

Ur

fffffffffffffffffffff

Historique :
® G=SL(2,R): Kunze & Stein
@ cas général: Cowling
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Kunze-Stein standard

@ dém. initiale ~~ formule Plancherel (Harish—Chandra)
20y ourier @ x dA «
L2(G) = / vmHaeH; = [ o, o
G
m = Ind3=kaN 1eel* @1 série prmupale sphérique
@ Herz: réduction de L = repr. rég. de G sur L?(G)
a mo = repr. quasi—rég. de G sur L?>(G/P)=L?(K /M)
@ Principe de majoration :
vf,gel?(G), 3¢, nel?(K/M) t.g.
£>0,[I¢l[=I[f]l: n=0, Inll=llgl|
(LTI < (mo(x)€lm) VX eG
@ Contenance faible my<L:
V& neL?(K/M), 3, g €L?(G) t.q.
Il = [1EI1 gl — il
(L(x)f|gj) — (mo(x)&|n) unif. sur tout compact
o Conséquence: |[L(u)[|=|mo(1)l| ¥ 10
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Kunze-Stein standard

@ Cas particulier: u bi-K—invariante
LGl =(rol211) = | dn) o)
vo(X)=(mp(x)1|1) fonction sphérique fondamentale
@ Remarques:
@ L?(G)*L?(G)CcL?(G) += G compact
@ G moyennable non compact

= L?(G)*L%(G)¢L"(G) V2<r<oo
@ résultat limite (endpoint) ?

p /2 dans LP(G)xL?(G)CL?(G)
r\.2 dans L?(G)*L%(G)CL"(G)
@ convolution ~ techniques réelles !
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Kunze-Stein sharp

@ Herz ~ propriété DR (exposé Christophe Pittet):
L2(G, dx)*L2(G,dx) Cc L?(G,w(x)tdx)
w poids polynomial lié au comportement de ¢q
@ rang 1
@ Lohoué & Rychener: 1<p<2
LP-1(G/K) algébre de convolution
@ Pytlik: arbres homogénes
e Cowling: 1<p<2,1<a,b,c<ccavec z+:—-1>1
LP-3(G)xLPP(G) CLPC(G)
@ lonescu: L#1(G)+L?Y(G)cL>>(G)
@ Veca: arbres homogénes
@ rang supeérieur
@ lonescu: OP(G)*LP(G)CLP(G) V1<p<2
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Kunze-Stein sharp

Espaces de Lorentz:
og,...,on>0
] =N 051 avec ¢ b
AL C...CAN
(1)

.ty

~ réarrangement décroissant
«_ N
Fr =220 o5 Jjo

oy ]

A4 1A
o0 1
a dt T+ ex a\a ;
S T (tefr(t si 1<a<oo
Iflla = <p/o t[l o) j
SUP o tP F*(t) Si a=o0

inclusions: LP-1CLP:P=LP P>
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Kunze-Stein sharp

@ rang 1
@ démonstration ~~ estimation
[ ox (o)) 1e() < AT B (€]}
G
@ inégalité fondamentale :

/dX f*g /dX rad*grad ) rad( )
ou fr,(r)= (|B,| réarrangement radial sur G
@ G =R": Riesz
@ rang supeérieur
@ espaces d'Orlicz
anop,l:/ dt (1) [log(2-+0)]7 (1)
0
ol d— -1 s! l<p<?2
(+2|5f| si p=2
@ démonstration ~» Fourier ...
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