CAPES de Mathématiques
Développements asymptotiques
Exercice 1

Former le développement asymptotique, au voisinage de 0, à la précision x2, de [image: image2.png]- -
e



 .
Exercice 2

Former le développement asymptotique, au voisinage de +∞, à la précision [image: image4.png]


 de
[image: image6.png]x = xin(x+1) — (x + 1)n (x)
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Exercice 3

Former le développement asymptotique, au voisinage de +∞, à la précision [image: image8.png]


 de [image: image10.png]
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Exercice 4

a) Montrer que pour chaque nϵ[image: image12.png]


*, l’équation xn+x-1=0, d’inconnue xϵ[image: image14.png]


 admet une solution et une seule, notée xn.
b) Montrer que[image: image16.png]limy e, =1



.
c) Etablir : [image: image18.png]


.
Exercice 5
Pour n≥3,on note xn, la plus petite racine positive de l’équation ex=xn .

Etudier la suite (xn ) puis déterminer un développement asymptotique à l’ordre  3 de xn suivant les puissances de 1/n quand n tend vers l’infini
Exercice 6
On définit la suite un par u0 ϵR* et par : un+1=sin(un),(u1>0).Donner un équivalent de un quand n tend vers l’infini et en déduire la nature de la série unα avec α>0
