PREPARATION   CAPES                                     ORLEANS  2008  2009
                                                  EXERCICES

                          CONTINUITE FONCTIONS RECIPROQUES
EXERCICE 1 : Montrer que toute fonction périodique et continue sur R est bornée et atteint ses bornes
EXERCICE 2 :  Soit f une application continue de R→R telle que :[image: image2.png]lim__, f =lim, . f



.
Montrer que f admet sur R une borne inférieure et qu’elle est atteinte

EXERCICE 3 : Soit f :[0,1]→R ,continue telle que :[image: image4.png]Jy f(Dat





 Montrer que :[image: image6.png]3x, €]01]



 tel que f(x0)=x0
EXERCICE 4 :  Soit f : R→R,la fonction définie par : [image: image8.png]vxeR, f(x) =





 Montrer f réalise une bijection de R sur f(R) et déterminer f-1
EXERCICE 5   :Soit f définie sur R par f(x) =x+x2+2x3 
   Montrer que f est bijective 

   Trouver un réel a tel que :[image: image10.png]vy €ER,If (M) < alyl




EXERCICE 6 : Soit f :[a,b] →R une application strictement croissante telle que     f([a,b])=[f(a),f(b)].
 Montrer que f est continue

EXERCICE 7 : Soit f une fonction continue en 0 telle que pour tout x de R,f(2x)=f(x).
 Montrer que f est une fonction constante

EXERCICE 8 : Soit f une fonction continue en 0 et en 1 telle que pour tout x de R,f(x)=f(x2).

 Montrer que f est une fonction constante

EXERCICE 9 : Montrer que les seules applications continues de R vers Z sont les fonctions constantes

